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12. évfolyam

Oldjuk meg a kovetkezd egyenlOtlenséget a valos szamok halmazan.
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(10 pont)

Melyek azok a pozitiv p primszamok, amelyekre az
f(x) =x%+px—60p
hozzarendelési szaballyal értelmezett fliggvény mindkét zérushelye egész szam?
(10 pont)

Egy kozépiskoldban elsé alkalommal hirdették meg az lkrek Vetélkeddje nevi
rendezvényt. Az eseményre 6 ikerpar, 0sszesen 12 versenyzé jelentkezett. A szervezok
végiil gy dontottek, hogy az ikrekbdl négyfds csapatokat szerveznek tigy, hogy semelyik
csapatban nem lehetnek egyiitt testvérek. Osszesen hanyféleképpen torténhet a csapatok
kialakitasa?
Két csapatosszedllitast kiilonbozonek tekintlink, ha van olyan ember, akinek masok a
csapattarsai.

(10 pont)

Az ABC haromszég C csucsanak koordinatai C(12;3), B csucsa az Yy-tengelyre
illeszkedik. A B pontbdl az A csticsnal 1€v6 szog belsd szogfelezdjére emelt merdleges az
AC oldalt a D(6; 6) pontban metszi. A haromszog oldalaira teljesiil, hogy AB: AC = 2:5.
Hatarozzuk meg az ABC haromszog hidnyzo csucsainak koordinatait.

(10 pont)

A hegyesszogli ABC haromszog oldalainak hossza BC = a,CA = b, AB = c. A hdromszog
belsejében fekvd egyik ponton at parhuzamosokat hizunk a haromszog oldalaival ugy,
hogy a kapott egyenesek haromszogbe esd szakaszainak hossza megegyezik. Bizonyitsuk
be, hogy ha az igy kialakul6 parhuzamos szakaszok k6z6s hosszat x jeldli, akkor

2
x < 5 (a+b+0).
(10 pont)

. Egy orszag 17 kisebb-nagyobb telepiilésbdl all. Barmely két kiilonbozd telepiilés kozt
legfeljebb egy kozvetlen utat épitettek, tovabba barmelyik telepiilésbdl el lehet jutni
barmelyik masik telepiilésbe, esetleg mas telepiilések érintésével. Az utak megépitésével
ugyanakkor sporoltak, mert nincs két olyan telepiilés, amelyek kozt két kiilonb6z6 utvonal
lenne. A telepiilések kozt vannak zsakfalvak, azaz olyanok, amelyekbdl pontosan egy masik
telepiilésbe vezet kdzvetlen ut. Legalabb és legfeljebb hany zsékfalu lehet az orszagban, ha
a fovarosbol pontosan 5 1t indul ki, és semelyik masik telepiilésb6l nem indul ennél tobb ut?

(10 pont)
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