4 megye matematika versenye
12. évfolyam

1. Szamitsuk Ki az § tort értékét, ha 2 1g(x — 2y) = lgx + lgy.

2. Bizonyitsuk be, hogy egy 2n jegyli csupa egyesbdl allo és n jegyli csupa kettes szamjegybol
allo természetes szam kiillonbsége négyzetszam.

3. Az ABC haromszog két csucsanak koordinatai: A(9;8) és B(1;14). A C cstcshoz tartozo belsd
szogfelezd egyenese illeszkedik az y=2Xx egyenletli egyenesre. Szamitsuk ki a hdromszog
beirt és koriilirt korének sugarat.

4. Bizonyitsuk be, hogy ha az a; b; ¢ szamok egy haromszog oldalhosszusagainak mérészamai,
Sc a ¢ oldalhoz tartoz6 sulyvonal hosszanak mérdszama, akkor a

c?-x%+ (a®-b?)-x+8¢=0

egyenletnek nincs valos gyoke.

5. A 2023 négyjegyll szam elsd és masodik szamjegye koz¢é irjunk egy darab 1-est, a masodik
¢s a harmadik szamjegye kozé két darab 1-est, végiil a harmadik és negyedik szamjegye
k6z¢ harom darab 1-est. Ezt az eljarast ismételjiik véges sokszor. Pl. a masodik 1épésben az
elsdre kapott tizjegyli szam esetében rendre 1, 2, ..., 9 darab egyest irunk a szamjegyek koz¢.
Bizonyitsuk be, hogy az el6zd eljarast tetszélegesen sokszor megismételve a kapott szam
soha sem lesz oszthatd 3-mal.

6. Egy 5 cm hosszisagli szakasz mellé valasztunk véletlenszerlien két kisebb hosszisagu
szakaszt. Feltéve, hogy a hirom szakaszbol szerkesztheté haromszog, mennyi a
valdszintisége, hogy ez a haromszog tompaszogii?

Mindegyik feladat 10 pontot ér.
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